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 Пояснительная записка.
 
Элективный курс по подготовке учащихся 11 классов к ЕГЭ «Задачи с параметрами» представляет собой широкое поле для полноценной математической деятельности. Он посвящен очень важным темам: «Решение уравнений и неравенств». При решении многих заданий, например, тригонометрических, показательных, логарифмических уравнений и неравенств, приходится обращаться к нахождению корней квадратного трехчлена, области значений квадратичной функции, к решению линейных и квадратных неравенств. Своим содержанием данный курс сможет привлечь внимание учащихся, которым интересна математика и которым захочется глубже познакомиться с её методами и идеями.

 
Познавательный материал курса будет способствовать не только выработке умений и закреплению навыков, но и формированию устойчивого интереса учащихся к процессу и содержанию деятельности, а также познавательной и социальной активности. Данный курс позволит повысить уровень математического и логического мышления, навыки исследовательской деятельности. Задания с параметрами стали неотъемлемой частью ЕГЭ и вступительных экзаменов в ВУЗы.

 
Решению уравнений и неравенств с параметром в школьном курсе уделяется недостаточно внимания. Навыки в решении заданий с параметрами необходимы каждому ученику, желающему хорошо подготовится к успешной сдаче экзаменов, а также будет хорошим подспорьем для успешных выступлений на математических олимпиадах.
 
Элективный курс «Задачи с параметрами» поможет учащимся оценить свои способности к математике на повышенном уровне и сделать осознанный выбор профиля дальнейшего обучения.

 Цели:
· помочь овладеть конкретными математическими знаниями, необходимыми для применения в практической деятельности, для продолжения образования;
· формировать качества мышления, характерные для математической деятельности и необходимые человеку для жизни в современном обществе;
· осознать степень своего интереса к предмету и оценить возможности овладения им с точки зрения дальнейшей перспективы.

 Задачи:

· научить учащихся решать задания, содержащие параметр;

· овладеть рядом технических и интеллектуальных математических умений на уровне свободного их использования;

· приобрести определенную математическую культуру;

· помочь ученику оценить свой потенциал с точки зрения образовательной перспективы;
· формировать умения применять полученные знания к решению нестандартных задач с параметрами. 
Данный курс рассчитан на 34 часа, предполагает изложение теории вопроса, решение типовых задач, самостоятельную работу. Предлагаемые задачи различны по уровню сложности. Учащиеся могут освоить идею решения задачи с параметром, проверить свои знания с помощью самостоятельных работ, которые предлагаются выполнять как на занятиях, так и в качестве домашнего задания.
 
Программа может быть использована в 11 классе с любой степенью подготовки, способствует развитию познавательных интересов, мышления учащихся, предоставляет возможность подготовиться к сознательному выбору профиля обучения.
Учебно-тематический план

	№
	Наименование темы
	Всего часов
	В том числе

	
	
	
	Лекция
	Практика
	Семинар

	1.
	Знакомство с параметром.
	1
	1
	-
	-

	2.
	Линейные уравнения с параметром. 
	3
	1
	1
	1

	3.
	Системы линейных уравнений с параметром.
	4
	1
	2
	1

	4.
	Неравенства с параметром.
	4
	1
	2
	1

	5.
	Дробно-рациональные уравнения с параметром.
	4
	1
	3
	-

	6.
	Квадратные уравнения.

Неполные квадратные уравнения.
	3
	1
	2
	-

	7.
	Теорема Виета. Теорема, обратная теореме Виета. 
	3
	1
	2
	

	8.
	Знаки корней квадратного уравнения.
	4
	1
	2
	1

	9.
	Расположение корней квадратного трехчлена в зависимости от параметра.
	4
	1
	2
	1

	10.
	Наибольшее и наименьшее значение квадратичной функции.
	3
	1
	2
	-

	11.
	Зачет.
	1
	
	
	

	
	Всего
	    34


Содержание курса.
1. Знакомство с параметром. (1 ч)
 Задачи с параметром, рассматриваемые в школьном курсе. Примеры, запись ответа при решении задач с параметром.
Метод обучения: беседа, объяснение.

2. Линейные уравнения с параметром. (3 ч)

 Линейные уравнения с параметром. Несложные задачи конкурсных экзаменов в ВУЗы, содержащие модуль и параметр.

Метод обучения: Объяснение, беседа, выполнение тренировочных задач.

3. Системы линейных уравнений с параметром. (4 ч)

Метод обучения: выполнение тренировочных задач, беседа, практикум.

4. Неравенства с параметром. (4 ч) 
 Линейные неравенства. Решение неравенств с параметрами, содержащие модуль, методом интервалов.

Метод обучения: выполнение тренировочных задач, беседа, объяснение.

5. Дробно-рациональные уравнения. (4 ч)
Метод обучения: объяснение, выполнение тренировочных задач.

6. Квадратные уравнения с параметрами. (14 ч)

 Определение квадратного трехчлена и квадратного уравнения, неполного квадратного уравнения. Решение уравнений выделением квадрата двучлена. Методы решения неполных квадратных уравнений. Формулировка теоремы Виета. Примеры применения теоремы Виета и теоремы, обратной теореме Виета. Определение знаков корней квадратного уравнения в зависимости от значения параметра. Теорема о расположении корней квадратного трехчлена относительно заданной точки или заданного числового промежутка.

Метод обучения: лекция, объяснение, беседа, выполнение тренировочных задач, творческое задание.
7. Наименьшее и наибольшее значение квадратичной функции. (3ч)

 Алгоритм нахождения наибольшего и наименьшего значений квадратичной функции.

Метод обучения: объяснение, выполнение тренировочных задач.
8. Зачет. (1 ч)

Дидактический материал.

1. Знакомство с параметром.
 Материал к лекции: №4 стр. 11-18, №1 стр.211-212
2. Линейные уравнения с параметром.
[image: image1.png]Haunem ¢ npocroro npumepa. Pemum nuneiinoe YPaBHeHHe
bx-1=x+6. (a)
ITepeHeceM B JIeBYIO 4acTb ypaBHEHHA clraraeMble, COZIep>KAIIHE X,
a B npaBy1o — He comepaxaniye x. [lomyymm:

bx—x=6+1,
Sx=17,
r= 1
5)
x=14.

Ec/m B ypaHenuu (a) saMeHuTs Kakoe-m60 ymcio, HaIpuMep,
YMCIIO 6, APYTUM YHCIIOM, TO MOXKHO ITOJIyIUTh HOBbIE YPaBHEHUsI:

Sx—1=x+5, (6)
dx —1=x+4, (B)
3x-1=x+3, (r)

Kaxnoe ux ypasreHnii (6) — (r) pemaercs Tem xe CIIocoboM, 4To
v ypasrenue (a). YTo6bl He pemaTh HeCKOIbKO OHOTUIIHBIX ypas-
HEHUH O/IHHM U TeM e CIIOcOGOM, PelTiM 3324y B obIem BUJIE, 32-
MEHUB U3MEHseMOe YMCJIO (ImapaMeTp) OYKBOii:




 ах – 1 = х + а

[image: image2.png]AEHUCTBYA 110 TOMY K€ ILIaHY, YTO U IPH pPelIeHH ypaBHeHus (a),
IPUIEM K YPAaBHEHHIO

(a-Dx=a+1. (m)
Tospko He 6yneM TOpPONUTBCS ¢ feeHneM Ha @ — 1, Bes1b 310 BHI-

pakenye pu @ = 1 obpaliaercst B Hy/b, a HA HyJIb I€JTUTh HEJlb3s.
Cnyuaii a = 1 HyxHO PaccMOTPeTh OTAENBHO.

[4
1) Ecn a= 1, 1o ypasnenye (1) nmeer ix
Ox = 2.
OueBuaHO, 4TO B 9TOM cIyyae ypaBHele (m) He uMeeT KopHEIL.

2) Ecnu e a # 1, To ypaBHenue (1) UMeeT eMHCTBEHHDI KOPEHb
a+1

a-1"




[image: image3.png]a+i
Hetpyaso ybenuThest, 4To 1o dopmyne x = a1 MBI TIOJTYYUM

KOpHH ypaBHeHwuii (6) — (r), €C/IM B KA4eCTBE @ BO3bMEM HC/IA 5,4
U 3 COOTBETCTBEHHO.
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[image: image4.png]3ajjanne, KOTOpPoe MbI TOJIBKO YTO BBIIOJHU/IN, OOBMHO YOPMY-
JIMPYIOT TaK: /151 BCEX 3HaueHMI IapaMeTpa @ peluTe ypaBHenue

ax-1=x+a.
OTBeT K 2TOMy 33/aHHI0 MOXKHO 3aIIHCATH TaK:
. a+1
OTseT. Her xopueii mpua = 1;x = -1 pna = 1.

3aMeTHM, UTO HAIlM PACCYXkKJIEHHH O TMapaMeTpe HadalucCh
¢ ypasenus (a), MMEBIIEr0 eAMHCTBEHHDIH KOPEHh, HO IOC/Ie 3aMe-
Hbl yucja 6 na OyKBY @ 0Kas3ajoCh, YTO MOJy4YeHHOE ypaBHEHUE
MMeeT eJUHCTBEHIIbIA KOpeHb He IIPH BeeX 3HauenusAx a. Ilpun a = 1
OHO He UMeeT KOpHEH.

PaccMOTPUM HECKOJIBKO 3a/IaHUi ¢ TaDaMeTPOM.

Ipumep 1. [Ipy kax0M 3HAYCHHH TTAPAMETPA ¢ PEMINM ypaB-

retme ax - 6=12a - 3x. 1)
— T T

Tepenucas ypanHenue B Bue (@ + 3)x = 2(a + 3), paccMOTpUM
nBa cayyas: a = -3 ua# -3. :

Eenn a = —3, To 1060e geficTBaTenbHOE YHCo X (x € R) siBnd-
ercst KopreM yparenus (1).

Ecmv xe'a # —3, To ypaBHenue (1) MMeeT eTMHCTBEHHbII KOPEHD
2(a+3) .
== =2
a+3 :
Orset. x€e Rnpua=-3;x=2npna* -3.

Ipumep 2. ITpu KakoM 3HAYEHHH NapaMeTpa @ ypaBHeHHne

A =25 @

He nMeeT KopHeit?
ITepenuuiem ypaBHcHue (2) B BUIE

(a-2)x=a+5s. 4 )
Ecau a = 2, To ypasienus (2') 1 (2) He UMeIOT KOPHEii.
Ortsert. [lpua = 2. '




[image: image5.png]ITIpumep 3. Haiinem Bce 3HaueHHA mapaMeTpa a, IPHU KOKAOM
13 KOTOPBIX YUCJIO 7 SBJSIETCS €/JMHCTBEHHBIM KOPDHEM YPaBHEHUs
x-7=ax-7a (3)

———e e —
I cioco6. Ecov pajist HeKOTOPOro 3HaYeHU S apaMeTpa a YUCIo 7

SBJIsIeTCSsI KOPHEM ypaBHeHHUs (3), TO JIsl 3TOr0 3HAYEHUS a CIIpaBe]-
JIUBO PAaBEHCTBO
7-7=7a-17d,
HJTH PaBEHCTBO
a(a—-1)=0,
KOTOpoe crpaBefauBo pu a = 0 wim a = 1.




[image: image6.png]-~ -~ S -

Buumanue! Mpl eille He MOJy4UIM OTBETA, TAK KAaK HAIIIH
JIBa 3HAYEHUA @, IPERII0aras, 4To YUCIO0 7 ABJSIETCS] KOPHEM ypaB-
Henus. TpebyeTtcst, YToObl HTOT KOPEHD ObLI €IUHCTBEHHBIM, IO3TO-
My ellle Hy>KHO IIPOBEPUTD, ABJISIETCS JIA YUCIO 7 eTUHCTBEHHBIM
KopHeM ypaBHeHUs (3 upua=0umma = 1.
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[image: image7.png]Ecmu a = 0, To ypaBHenue (3) nepenunreM B Buje

, x—=7=0.
ITpu a = 0 yncyo 7 ABisAeTCS €IUHCTBEHHBIM KODHEM ypaBHe-
Hus (3).
Ecan :xe a = 1, To ypaBHenue (3) nepenuiieM B BUe
x-T7T=x-1.

IIpu a = 1 11060€e AERCTBUTENBHOE YUCTIO X SBJISIETCS KOPHEM
ypaBHeHuA (3), CIe/10BaTeJIbHO, YUCIO 7 HE SIBJSETCS eHLUHCTBEH-
HBIM KOpHeM ypaBHeHud (3).

II crocob6. Hepenuinem ypasrenue (3) B Buzie
x(a-1)=7(a-1)(a+1). 3)
IIpu a = 1 xopHem ypaBHenus (3") ABjseTcs M0OOE YUCITO,

T. €. YHCJO 7 He SABJSIeTCS eIMHCTBEHHHIM KODHEM ypaBHEHMA.
[ostoMy a # 1, HO TOrAa 3TO ypaBHeHHE MMeeT eMHCTBEHHbBIN

Kopeb x = 7(a + 1). YcioBue 3anayu Oyzier BHINOJTHEHO, €CIIU
3TOT eIMHCTBEHHBIN KOPEHB eCTh YUCJIO 7:
T(a+1)=1,

TO ecTh ipu a = 0.
Orser. a=0.




[image: image8.png]Tpumep 4. Haiiem Bce 3HadeHUs napaMeTpa g, IPH KOKIOM U3

KOTOPBIX yPaBHEHUA
ax-5=x+a 4)

u
@x~3=x+a 5)
HUMEIOT OOUINIT KOPEHb.

Tleperuem ypasuenue (4) B Buje

(a-1x=a+5. “)
Ypasuenue (4) MMeeT KOpeHb JHIIb NIpU @ # 1. ITOT KOpeHb
. a+5
€CTb YUCJIO Xy = .
a-1
Ileperumem ypaBHerue (5) B Buae
(@ -1)x=a+3. (5
VYpaBHeHue (5') uMeeT KOpEHs JIMIIb TIpU a # £1. ITOT KopeHb
a’+3
€CTD HCHO Xy = 5.

Ocranoch HailTit Bce 3HAYEHMs Mapamerpa a # t1, rnpu kaskaom
13 KOTOPBIX ypaBHeHs (4) u (5") umeror o6mwuit kopes. Jl1s ato-
IO peluM ypaBHEeHHe
a+5 a’+3
a-1 ~ a*1-
TlepeneceM Bce caraeMble B OZIHY YaCTb yPABHEHUS 1, YIIPOCTHB
PasHOCTb asrebpandecknx Apobeii, FOMyINM ypaBHEHUE

6a+2 _
a’-1 '
. 1 1 -
vMeloniee eIMHCTBEHHBIN KOPEHb a = — 3 Tak kak — §¢ +1, To ipnt
1
a=— 3 YCJIOBHE 3a/la4H BBIITOJTHEHO.

1
OtBer. a= 3
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[image: image9.png]CaMocrosrenbHas pabora
o reme <«JIuHeiiHpIe ypaBHEHHS C TApaMETPOM»>




[image: image10.png]1. TIpu Ka>x/I0M 3HAYEHUHM TIAPAMETPA a PEITUTE YPaBHEHUE
ax — 6 =4a - Tx.

4a+6

(1) Her xopuetinpu a = -7;x = 7 npu a # -7
4a+6 4a-6 4a+6
= = = = —
x =7 3x - (4)x 7 mpu a # -7
4a-6
(5) wet xopuet npu a =7; x = ;_7 npua#7

2. TIpu Ka’ka0M 3HAUYCHHM TapaMeTpa @ PelIiTe YPaBHCHUE
a*x — 6 =3a + 4x.
_ 3 3 _ 3a-6
yx= @Qx=—2  @r=3—

a+2

3
(4)HeT KopHeH pu @ = 2; x €ERnpua = -2; x = 20 npua = 12

(5) HeT KOpHeli npua = -2;x€ERnpua=2;x= mpu a #= +2

a+2

3. Haiizure Bce 3HaYeHHS MapaMeTpa @, IPH KaKAOM M3 KOTO-
PBIX YHCIIO O ABJSETCS eAMHCTBEHHBIM KOPHEM YPaBHEHHS

ax—5a =10 - 2x.
(1 a-— mo69e yucao, a # —2 2)a=-2
(3 a=4 (4) a — nwboe yuco Ba=1

4. HaiinuTe Bce 3HaUeHH: [TapaMeTpa g, IPU KaXXI0M U3 KOTOPBIX
ypaBHeHHsi ax =x— 2 W x+ a =2 — ax UMeIOT OOIIHI{ KOPEHb.

Ha=0 a=4 3)a=5
(dya=1,a=-4 ®)a=0,a=5




3. Система линейных уравнений с параметрами.
[image: image11.png]IlycTs fana cucteMa JIuHeHHHX ypaBHEHUt
{a1x+b1y=cl (1)

a2x+b2y = Cz.

B aT0i1 cucreme xoTs 651 01MH U3 K03GOUIMEHTOB @y U @) TIPU
X OTJIMYEH OT HyJId, TIyCTh [IIsl ONPEAENEHHOCTH a, = 0. Torma us

¢, —b
BTOPOTO YPaBHEHUS] CUCTEMBI TIOJIYYUM, YTO X = —27‘2—22 . Iloncra-

BUB I10JIy4€HHOE BbIPaX€HHe BMECTO X B [IEPBOE YPaBHEHHE CUCTE-
MBI ¥ YMHOXKUB ypaBHeHHUeE Ha a, # (), IOJy4YUM ypaBHEeHHE

(aby — aiby)y = axcy — ayc,. (2)
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[image: image12.png]31ech BO3MOXXHBI TPH CIIy4ast.
1) Ecom
ab, — ab, # 0, 3
TO ypaBHeHUe (2) UMeeT eAMHCTBEHHBI KOPEHb, I0OITOMY U CUCTE-
Ma (1) uMeeT enMHCTBEHHOE pelIeHUe.
Eciu ne TonpKO @y # 0, HO M b, # 0, TO ycnoBUe (3) MOXKHO 3a-

b
IIHCaThb B BUIE ‘—¢ Takas 3anuchk y/:[o6Ha JUIA 3alIOMHUHAHUA

b2
(Koaclxbnuuemm MIPU X U i He IPOIIOPIIOHAIBHBI ).
2) Ecim
a)by — a;by = 0 m aycy — a;c, = 0, 4)
TO ypaBHeHMe (2) uMeeT GECKOHEYHOE MHOXKECTBO KOPHeii, mo3To-
My cuctema (1) nMeeT GECKOHEYHOE MHOXKECTBO PEIIEHUIA.
Ecmunetompkoa, # 0,Homby, # 0,uc, # 0,70 ycnosus (4)
/’ C
MO>KHO 3aIlHUCaThb B BHIE % =7 = C— Takas 3anuch ynob6Ha s
2 D G
3arioMMHaHusA (K03 ULUEHTHI NEPBOTO ypPaBHEHUSA NPOIOPIIUO-
HaJIbHBI K03 ULIMEHTaM BTOPOTO YPaBHEHMU ).
3) Ecimm
ahy —ab, =0 u axc, —a;c, #0, (5




[image: image13.png]TO ypaBHeHue (2) He uMeeT KOpHel, mo3tomy cucteMa (1) He uMe-
eT pelleHuil.

Ecsu ve Tonpko a, # 0, Ho 11 by # 0, u ¢, # 0, T0 ycaoBus (5) MOX-

a by 51
HO 3amucath B BUAE - = b # o Takas zamuce ynobna s
?) 2 2
17151 3anioMUHaHUS (K03 (DULIMEHTHI IIPH X TPOMOPLIMOHATBHBI KO-
dbuumenTaM npu y, HO He MPOMOPIMOHATBHBI CBOOOAHBIM UTIEHAM ).

Eciin B ypaBHenuu (1) He a, # 0, a @y # 0, T, IpOBe/IsI aHAJIOTUY-
HbI€ PacCy>KIeHus, Mbl [IOJLy4HUM TOT K€ pe3yJIbTaT — ypaBHeHue (2).
ITO O3HAYAET, UTO C/IeJIaHHbIE BBIBO/IbI HE 32BUCST OT TOTO, KAKOH U3
K02 PUIMEHTOB @y UM ay (M 002) OTIMYHBI OT HYJIS.




[image: image14.png]IIpumep 1. Onpenenum YUCIO PelIeHN CUCTEMBI

Sx+2y=13 Sx+4y=7 Tx-3y=13
) 10x-4y =26 10x+8y=14 P |21x-9y=28.

a) KoadduiienTsl Ipu X U y BTOPOrO YPaBHEHMSI CUCTEMBI He
2
PaBHBI HYJIO M 177 T/, TIOITOMY CHCTEMa MMEET eMHCTBEeHHOE

peleHHe.




[image: image15.png]6) Bce xoadbduIeHTb BTOPOro ypaBHEHMSI CUCTEMBI HE PABHBI

5 4 7
HyJiO U Tg =g = 74, NO3TOMY CHUCTeMa MMeeT beckoneyHoe

MHOKECTBO pelleHU.
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[image: image16.png]B) Bce xoadduirienTs BTOPOro ypaBHEHUsI CUCTEMBI HE PABHBI

7 -3 13

HYJIO M 57 = Tg # g, T03TOMY CHCTEMA He uMeeT peleHuiA.

OTBeT. a) CucremMa HMeeT eNUHCTBEHHOE PellleHue;
6) cucreMa rMeeT GECKOHEYHOE MHOXKECTBO PEleHUH;
B) CHUCTE€Ma HE UMeeT peHIeHU.




[image: image17.png]Ipumep 2. Onpexenure BCe 3HAYEHUs apaMeTpa a, IPH KOTO-
PBIX CHCTEMA YPaBHEHUM

ax+(a+2)y=2'
{x+3ay =3a-1 (®)

HMEET eNMHCTBEHHOE pPELIEHUE.

Ecmn a # 0, To cucreMa (6) nMeeT eAMHCTBEHHOE PellieHue MIPH

a  a+2
BBINOJIHCHUH YCIOBHSA # g AR mobbix @ cuctema (6) ume-
€T eJMHCTBEHHOE PellleHHe, eC/I BBINOTHAETCS YCIOBHE
3 #aq+2. N
5 _ _ _ 2
Tak kax ypasnenue 3a° = a + 2 uMeer 1Ba KopHsa a; = 1 ma, = 3
2
TO npu Becex @ = 1, a # —73 DBBINOIHACTCA yCIoBHE (7), To ectb
cucteMa (6) NMeeT €IMHCTBEHHOE PEIEHHUE.

Ortser. llpua#1, a¢—§.

ITpumep 3. Omnpeneiite Bee 3HAYEHMS NIapaMeTpa @, IIPU KOTO-
PBIX CHUCTEMa ypaBHCHUH

{(2—a)x+2y=a2—4a+4 (8)

x+2y=a’-2a+2

UMeeT HECKOHEYHO MHOTO pemeum‘x’l.

TIpeskae Beero samMeTHM, uto a? — 2a + 2 = (a — 1)2+ 1 # 0, 10
ecTb Bce K03 dHIUHEHTEI BTOPOTO YPaBHEHUsI CHCTEMBI (5) OTJIHY-
Hbl OT HYJIA.

Torza cucrema (5) HMeeT GECKOHEYUHO MHOrO pelEHMH TIpH
YCIOBUI

_ a’-4a+4
a*-2a+?2

2za_ 2
1 2




[image: image18.png]2-a 2 o,
Tax kakx ypaBHeHHe —[ =3 WMeeT CAMHCTBEHHDLH KOPEHD
2 _a*-
a, =1 u npu a = 1 cupaBeAIMBO PaBEHCTBO 2_a —da+4 , TO
t 2
: 2 a*-2a+2

cucreMa (8) nMeer 6ECKOHEYHO MHOTO pellieHUi TOJbKO pu a = 1.

OTser. lIpua=1.
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[image: image19.png]Ilpumep 4. I1pu kakoM 3HaYEHUH [TapaMeTPa a CUCTEMA YPABHEHUIT
{(a+1)x+(a2+4)y=4 ©)

. x+4y=a
He MeeT peleHuH?

Cucrema (9) He uMeeT pellleHWI NPH BBIIOJHEHWH YCJIOBHIA

1 _a’+4 4 "
avlax = (ecm @ # 0) wn ycnosuit a* + 4 = 4a + 4

1 4

u @’ + a # 4 (ans mobbix 3HaYeHUH @).

Vpasnenue @* + 4 = 4a + 4 umeer kopuu a, = 0 u a, = 4, ipy Kax-
ZIOM M3 3THX JBYX 3HAYCHUH @ BBINOIHSIETCS yClIOBUe a’+a # 4,
noaromy cucrema (9) He umeer petenuii npyu a = 0ua = 4.

Orser. [Ippa=0,a=4.

Teneps paccMOTpUM 3a71auy, B KOTOPOH TPEGYeTCs peluTh CHe-
TeMy JIMHEHBIX ypaBHEHHIA IPH BCEX 3HAYEHUAX MapaMeTpa.

IIpumep 5. [Ipu Bcex 3HAYEHHUAX MApaMeTPa d PEHIWTE CUCTEMY
YpaBHEHHUIH

x—(5a-25)y=-10

x+(a’-5a)y=2a. (10)
Cucrema (10) paBHOCHIIBHA cHCTEME

x=(5a-25)y-10

{(a2 -25)y=2a+5). an




 [image: image20.png]1) Ecnu a = 5, To BTOpOE ypaBHeHUe cucteMbl (11) He umeer
KopHel. B atom ciyyae cucrema (10) He uMeet pemenuit (3Hak &
MyCTOr0 MHOXXECTBA B OTBeTe O3HAYaeT, YTO CHCTeMa He UMEET pe-
HIEHUH).

2) Ecan a = -5, To pemennem sToporo ypasHenusi cuctemsr (11)
sBJsieTcs Jioboe AefictBuTensHoe yucao y. Torma x = =50y — 10,
TO eCTh peuteHreM cucTeMbl (10) siBasiercs mobast mapa uucen
(-50y - 10; y), rme y — moboe neitcreurenpoe ynciao (y € R).

3) Ecnmu a # 15, To BTOpOE ypaBHeHue cuctems! (11) umeer
. 2
e/IMHCTBEHHBIA KOPEHb ¥ = ———. V3 nepBoro ypaBHEeHMs CHCTe-

™Mbl (11) BeryucINM 3HaYeHue X

r= (5a—25)-2_10=(a—5)o10_
a-5 a-—

10=0,

B aToM cayuae cucreMa (10) MMeeT pemeHust (0; 2 5)‘
OTBer. @mpua=>5;

(-50y — 10; ),y € Rmpu a = -5;

(0; LSJ pu a # 5.

a_
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[image: image21.png]CamMocrositenbnas pabora
1o TeMe «CHCTeMbI IMHEHHbIX ypaBHEHHI ¢ NapaMeTpoM»




[image: image22.png]1. Yxaxure Bce 3HauYEHHs IapaMeTpa @, P KOTOPBIX CHCTEMa

ypaBHeHuii (@-Dx+3y=3 |\ cer €IHHCTBEHHOE PelleH e
4x+(a+3)y=10 pefere.
a=3 (2a#3 3)a=*-5

A)a#-3,a#5 (5 a#3,a#*-5
2. YkaxuTe BCe 3HAYCHMS TIAPAMETPa a, 1IPU KOTOPBIX CUCTEMA
ax+2y=a +4

uMeeT GECKOHEYHO MHOTO pellenuil.
Ax+(a+2)y=12

YPaBHEHHH {

(a=2,a=-4 (2)a=-4 3a=2
(4)a= -8 (5)a=2,a=-8
3. Yxaxure BCe 3HAUEHHsI TapaMeTpa @, P KOTOPBIX CHCTEMa
. [(a-Dx-2y=3 .
YPaBHEHHit He UMeeT pelleHHI.
2x—(a+Dy=a+4
NDa=2 (2)a=-3 3)a=2,a=-3
da#2 (5)a#=-3
4. Tlpu BCex 3HAuEHMSIX [IAPAMETPA @ PENIMTE CUCTEMY YPaBHEHHI
x—(a+3)yy=-1
ax—(3a+9)y=a-6.
(1)@npua——3 [ 723 ] npua # -3
(2) P npua=-3; a-9 6- npua * -3
a+3’ (a+ 3)

2
—1: =-3: [, —— 7=
A (-Ly)yeRnpua 3; ( a+3J npu a 3

(4)Punpua=-3;(6y— 1;y),y€ERnpna = 3; (haiﬁi] npu a # 3

(®y@mpuna=3;(-1;y), neycRupna=-3; [taiS) npua # £3




4. Неравенства с параметрами.
[image: image23.png]1
Mpumep l. Peumnts HepaBeHcTBO [x + 20| < —.
X

Pewenne. TIpu x < 0 HepaBeHCTBO pelUeHKH He HMeeT, TIOITOMY gaflee
cyHTaeM, 9To x>0, HO TOrA3 HMCXOMHOE HEPABSHCTBCG PABHOCHIBHO
BepasencTry | ¥ + 2ax | < 1. IMocne Bo3BeacHHA B KBAAPAT ODEHX YacTedd
MOCAETHErD HEPABEHCTBA [I01Y4ASM MY PABHOCHIBHOE HEPABEeHCTBO
(2 +2ax —1(x* +2ax + 13< 0. Fiyere fix) = (3 + 2ax + 102 +2ax — 1)

u DiA=R, . Hyma f* x = —gta’ -1, x = -atva'+1. Kopeun

| 12
X= —ﬂ““d'ﬂ-"“‘m HE VA0BACTBOPACT VCINOBHK X > 0. OWE?]B[’MHIHG,‘ 4970

x=-ag++va*+1>0 npuBcex a € R Kopau —a+va’ —1 ynosneTsopsioT
yenoBHie x>0 Toneko mpH @ € —1. PacoMorpum cayyait o =—1. B stom
cayyae HYTH OVHEUME £ x =1 + (2 W x = 1, npuyem nocneasuit
KOPEHE KPATHOCTH 2.
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Hrak, opu 0 = —1 x € (0; 1++/2].
IMyers @ < —1. MMeeM cHTYaUHIO, TIPEACTABACHHYIO HA PHCYHEKES:
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[image: image25.png]flcvo, aTopr a<—) O<x<-a—+va'~1; —a+vVa' —1<x<-a+va'+1.

Janee cayuait a>—1. OBa kopus x = —at+a’ —1 #e yioBIeTBOPAT
VCROBHIO x> [

Mpua>[ G<x<-a+va’ +1.
Omgem:npa<—1 0<x<—a—+a’ -1; —atdr 1< x<—a+Ja+ 1

opHa =—1 O<x$l+ﬁ, npe as>—1 O<x<~-a+va +1.

Mpumep 2. Jra KaxI0ro 3HALEHHA MapaMETPa 4 PENIHTE HEPABEH -
cro 2 'x —a|<dax — 2 — 1.

Pewenue.

Beeaenm ofosvayente fixt =2 |x —al— (2ax — ¥ — 2). HeoGxoaumo
pewinTh HepaaeHcTBo fix) < 0. D{f) = R. Haxooum Hyny QyHKLHH.

x2a

1 IMocae peursHMA YPaBHEHHS CHCTEMBI N0-

2x~2a-2ax+x +2=0"

ayauM x=a-1*va” ~1 . Haliaem Te 3HAYENHA @, GPH KOTOPHIX

=4 = =
x>a a-l+va —1Za, otkviae<— 72 a2 {2 IDH 3THX 3Ha-

yepusx >0 @' — 1>0. HepasenctBo —a—1— Yai-12—a Bo-

NMONHSETCA NPH a>2 4@ —4da+1>a*— 1,3 —d4a +2a>0u
T. K. £ <1}, TO nocIeaHee HePABEHCTBO BLIMOAKARTCA [IPH BCEX A> /2,

Tlycts @ e{—ﬁ;\.@). Hrak, opn a> ¥z .t:a—ltJaz -1, uaoba

KOpPHI He MeHbIe a. X € [aia~1+ \‘al -1].





[image: image26.png]2) Mvers Tenepb x< g, T01Aa —Ix + 20 — Zax + x* + 2 =1,
x*—3x{l +ay+2{2 +ay=10
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1. Pewenue. Tycrb fix} = —jx’ ~a D(fi =R
Haxoaus sy iH HVHRITHE f

+ V14
lez—lx'i+a=0,'.x,=———l vi 40.
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- . Ecau

Ecau a< 0,23, 70 HyA® | x| = S <@,




[image: image28.png]1-+1-da
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KOpHA: y=12

n = T SR
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, 3 2 ,
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nmprax2023xe R
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. =
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N JxZa ) JxZa
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HEPABEHCTRD pelneHsHi He kveeT. Ecmn D=0, 1.8. 2 =0,25; x =105
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Ecmn D <O, 1. e. 1 —da<0, a> 0,25, t0

KOPHSA: X =

IMoxaxem, uro 00a KopHA npy @ < (1,25 Gonplue a:

l++/i-4a
T

>a; V1-4a>2a-1, 4TO BEPHO TPH YKA3aHHMX d.

1-Vl-4a

— >avl-d4a<-2a+l. 1 —2a>0npu a<0,25 1 nocne

EOIBENEHUS B KBaapar nonvuyaem | —4e< 1 — 4a + 42°, katopoe
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— .
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—1+1+4a

Brischym, NpHd XKaKHx SHAYSHHAX o T<a . IS HEro -

PCLUHM CHCTEMY HEPABEHCTB!
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L “ “ L = =
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5. Дробно-рациональные уравнения с параметром.
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o 3a-3) .
Ecow a # -2 LT X = —'{‘ Hekmiouny TeNepsb 3HaYeHHe a., NpH KOTOpOM xX=—4
a+o
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]

3a-3 3
Omgem: ¥ = ———= npn a # -3, a"g a#l; 0 opn ae{-3
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6. Квадратные уравнения с параметром.
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14. Hatinnre HauGonbmiee M HAUMCHbBINEE 3HAYECHHA (YHKLHH ¥ =

=35+ 6x+7. . _
Vimeem 3x° + 6x + 7 = 3(x+1 + 4, min (3 + 6x + 7)= 4 npu

X
x= -1. Tak kaxk QysKums y = 3X’+6x+7 He ABJIACTCS OTPAHMHYCHHOH

CBEpXY, TO HAHOOBINEr0 3HAYEHH S OHA HE HMEET.
Hau6oneuee 3Havende QyHkuux f{x) Ha oTpe3ke [a.b] npuHsTO

< f(x), in . f(x).
0603HauaTh uepe3 x::jg?b] a HAHMEHbIIIEE - uepes éTg:b]

k]

15. Haiigute HambONblee M HAMMCHBILCE 3HAYCHHA - PYHKUHH

¥ =X + x Ha otpeske [- 2;5].

( l) 1
x+—| -
WUmeem: y=x"+ x = 2 4




[image: image67.png]2 4) 2
Koopanuuars BepmuHb napatosst . Hau-
H0JIbIIEE ¥ HAMMEHBIIEE 3HAYCHUS KBAAPATIHIHOM (QYHKLIMA MOTYT JOC-

< 1
THraThcsa MO0 Ha KOHUAX otpeska [-2;5], mubo B TOUKE X = =
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[image: image68.png]Beraucnum y(-2), ¥ (--;—), y3):

y-2)=2, y(-%) = -%, y(5) =30

Taxum obpaszom:
1

1
ax x='5=30; i = _—) = -
xeT-z;s]y( )= x(5) xe‘[‘-“i;s]y(x) v =y
CaMOCTOATENBHO BHIIONHHUTE IPapHUecKyio HILTIOCTPALKIO.
16. Haiinure x, mpy KOTOPOM
min(a2 —2ax+ 3x) = max (—b2 + 4bx — 3x2 +1).
a b

q XUICHE e OTHOCHTEIBHO & BblIE-
B KBAZDAaTHOM TDE a —2ax+3x

. a2 —2ax+‘x2 ~x2 +3x = (a—x —x2 +3x.
MM MOJIHKIA KBaApaT:

min (a2 —2ax+3x)=-—x2 +3x, -
a

’ - b2 +4bx-3x" +1
B kBagpatHOM TpeXuIeHe OTHOCHTETBHO b
BBLACTIAM TOJIHbIM KBAAPaT:

S -2 2x b axt —axt 4327 ) =—((b—2x)2 —3? -1)= (o) et w1
max (—b2 +4bx—3x2 +1) = x2 +1.
b
Perim ypasrenme: - X + 3x =X +1,
- 2x + 3x-1 =0,

2x° 3x+1=0.

x=—l- x>=1
1 2’ 2= 1




[image: image69.png]17. H300pa3uTe TOYKA C KOOPAMHATAMH (X.)), At KOTOPBIX BBIION-

.2 2 2
HAeTes pasercteo; M (X7 +20y— y7)= max (__xZ -2xy-2y”).
X Y

Hmeem: x2 + 2xy—~y2 = (x+y)2 ——2y2_

CJ16A0BATENLHO,
2 2 2 2 2 X 2 52
min (x° +2xp-y7) =27, -x" -2y =2 y+=| -— |
X 2 2 ¢
2 2 x2
Te. Max(-x" —2xy —2y7) = ——.
Y
2 x2 x
Hveenm; —2y" = ~— .y =+t —.
2 2
x X
VIckoMOE MHO)KECTBO COCTOMT H3 ABYX NPSMBIX; ¥ = SHy=-s
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[image: image70.png]3ananus 118 CaMOCTOATENLHOMH paboThi

36. Jlng kaxuX 3HaueHME MApamMeTpa @ HAUMEHBHIEE 3HAYEHMC

y=x2w(a+2)x+a2 ,
dyHKUHH Ha oTpeske [- 1;1] pasuo 47

37. HasiauTe x, ip KOTOPOM
. 2
‘ 11133\' mm(a2 - 2ab~b" - 2ax +10bx) = 7.
a
38. Onpeznenute 3Hax ¢, ecnn a+b+c<0 u vpasHeHue ax"+bx+c=0 He
HMEET KOPHEH,

39. MizobpasuTe BCE TOUKM C KOOPAMHATaMu (X, V), Ads KOTOPBIX
BBITIOJHSIETCS PABEHCTBO:

a) mgx min (a2 - b2 ~2ab +2ax +2b+y)=1:
i :

§) min mg.x(a2 —62 —2ab +2ax+2b+ y)=1.
a




[image: image71.png]40. TIpu xaKkoM 3HAYEHMH NAPAMETPA @ KBAAPAT PA3HOCTH KOPHEH

ypasHeHus ¥ ~ X td - 6 =0 Gyrer naumensumm? Yemy pasen
KBa/paT 3TOM Pa3HOCTH !
41. Tlpu xaxkux 3HAYEHHSX MAPAMETPA @ CyMMa KBAJPATOB KOpHel

ypasserms ¥~ @ + @~ 2 =0 Gyrer naumenpmei?
- e Ty
42, Tapaboma ¥ =% * P¥+ 9 pepecexaer npamyro © = =% 7
B TOUKE ¢ abcuuccoit xo=1. TIpu kaxkoM 3HAYEHHH P H ¢ PACCTOSNHUE OT
BepMAb napabonst 10 ocu OX MHRMMaNbHO?
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